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1 Introdução

As rotulações L (h,k) foram introduzidas como uma
generalização natural das rotulações L (2,1) [1], estas
conhecidas por sua importância para o problema de
atribuir canais em redes [2].

Rotulação L (h,k)

Sejam h,k ∈Z>0 e G um grafo simples. Uma rotulação
L (h,k) de G é uma função σ : V (G)→Z>0 tal que:

(i) |σ (u)− σ (v)| > h, ∀uv ∈ E(G);

(ii) |σ (u)− σ (v)| > k, ∀uw,wv ∈ E(G), u , v.
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Sendo σ uma rotulaçãoL (h,k) deG:
λh,k(σ ) = max

u,v∈V (G)
{σ (u)− σ (v)} ;

e λh,k(G) = min
σ
{λh,k(σ )} .

O span foi estudado apenas em classes de grafos bási-
cas, como ciclos e caminhos [3], ou classes em con-
textos muito restritos [1, 4]. Neste trabalho, determi-
namos o span dos Sunlets

′
Cn, obtidos a partir do Cn

adicionando-se um pingente a cada vértice do ciclo.

Outras classes relacionadas que estão sob investigação
são os Caterpillars e os Multisunlets, os últimos obtidos
adicionado-se possivelmente mais de um pingente a
cada vértice do ciclo.
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2 O span dos Sunlets

Teorema

Sejam h,k,n ∈Z>0 tais que h > k e n > 3. Então:

λh,k(
′
Cn) =


h+ 3k se n = 5 e h < 2k;
h+ 3k se n ≡ 0 (mod 4) e h > 2k;
h+ 4k se n ≡ 2 (mod 4) e h > 3k;
2h+ k nos demais casos.

Esboço de demonstração.
(>) Por contradição, suponha que exista σ com span
menor do que o enunciado pelo teorema. Os rótulos
são particionados em três conjuntos. Por exemplo, nos
casos em que λh,k(

′
Cn) = 2h+ k,

X1 = {0,1, ...,h− k − 1} ,
X2 = {h− k,h− k + 1, ...,h+ 2k − 1} , e
X3 = {h+ 2k,h+ 2k + 1, ...,2h+ k − 1} .

Por um lado, mostramos que os rótulos dos vértices do
ciclo não podem pertencer a X2 e, por outro, que não é
possível utilizar apenas rótulos de X1 e X3 para o ciclo.
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(6) Construa a rotulação por blocos pré-definidos a
partir de casos-base.
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